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|
Objetivos

@ Introduzir o conceito de dimensao generalizada
@ Expor as dimensdes mais importantes, a saber, Dy, Dy e Do
@ Apresentar a conjectura de Kaplan-Yorke

@ Discutir a relagao entre geometria e dinamica
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Dimensao da contagem de caixas

. InN

D = lim ()
0 In(1/e)
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Medida natural

T n(CI'aX07 T)
wi = Jim ===

n(Ci, Xo, T): tempo que a orbita que se origina em X, passa na caixa
C; durante o intervalo detempo 0 <t < T.

Espectro de dimensdes generalizadas

N(e)
1 Inig,e) e
Do =724 M Wne1/e) '(q’e)_g“i

Dg, < Dg, se g1 > q2
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Dimensao D,
© q=0=1(0,¢) = X1 u? = N(e)

In N(e)
In(1/e)

Dy = lim._,g = Dy € a dimensao da contagem de caixas J
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Importancia de Dy

Funcao incerteza
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Dimensao D;

Definimos
N(e)
o e 1 Inl(q,e) - q
Dy = lim Dg = lim M T3 Tn(1 /) ’(q*)—; Hi

Dimensao de informacao

N N
[)1 — Ih11 ji:/::1 /LI /LI
e—0 Ine
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Importancia de Dy

Mapa de Sinai
Xn+1 = Xn + Yn + 6 COS(27Yn) mod 1
Yni1 = Xn + 2¥n mod 1
Dy=2
D; <2

Dy(0) = Dy, 0<6<A1

J
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Dimensao D»

“Integral” de correlagao

Podemos mostrar que

C(e) ~ I(2 Z,,,,

Portanto
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Importancia de D»

@ Dados experimentais

@ Alta dimensionalidade

= —Dy/2

Outro exemplo: periodicidade induzida em computadores J
mn~ 90

m: tamanho do periodo
¢: erro de arredondamento
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Conjectura de Kaplan-Yorke

Dimensao de Lyapunov

k
D, =K+ Z > h>o0

!hk+1

Conjectura de Kaplan-Yorke

D, = Dy
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|
Mapa do padeiro

Definigao geral
Aa O
1

B(Xna Yn)
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-
Mapa do padeiro

Por outro lado,

1(g,€) = Ta(q, ) + 16(q )
7a(Qa €)= aq7a(q: €/Aa)
In(q, €) = Bp(q, €/ Mp)
1(q,€) ~ Kea=")Dg

Equacao transcendental para o0 mapa do padeiro

a9\, (@ DD | /Bq)\b(q—ﬂf’q — 1

Conjectura de Kaplan-Yorke satisfeita

aln(1/a)+ BIn(1/5)
aln(1/Xa) + BIn(1/Xp)
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